Ekonomie

MODELOVANI MZDOVYCH ROZDELENI
POSLEDNICH LET V CESKE REPUBLICE
S VYUZITIM L-MOMENTU A PREDIKCE
MZDOVYCH ROZDELENI PODLE ODVETVI

Diana Bilkova

Uvod

Uzite€nost odhadl mzdovych rozdéleni v pod-
minkach trzniho hospodarstvi je poutana meto-
dami umoznujicimi odhadovat spotfebu obyva-
telstva ¢i poptavku obyvatelstva po zboZi
a sluzbach, viz [3]. Je v8ak tfeba poznamenat,
ze predikce poptavky neni zdaleka jedinym
Ucelem modelovani mzdovych rozdéleni. Uzi-
te¢nost odhadld vyvoje mzdovych rozdéleni
umoznuje spojit Uvahy o drovni a diferenciaci
mezd s Uvahami socialné politickymi. Znalosti
modelll mzdovych rozdéleni se dale vyuziva
napf. pfi hodnoceni zivotni Grovné obyvatelstva
¢i pfi mezioblastnim ¢i mezinarodnim srovnava-
ni zivotni arovné. V této souvislosti nestadi sle-
dovat pouze Urovert mezd a mzdovou diferen-
ciaci vystizenou nékterou vhodnou mirou varia-
bility, ale podrobné hodnoceni mzdové stranky
zivotni Urovné obyvatelstva vyzaduje znalost
Uplného rozdéleni mezd v pfislusném obdobi
sméfujici k odhadu podilt pracovnik(l s nizkymi,
stfednimi a vysokymi mzdami, zejména potom
k odhadu podilu osob se mzdami pod uréitou
hranici, viz [11].

V oblasti statistiky se mizeme setkat s dal-
§im nepfimym vyuzitim znalosti mzdovych roz-
déleni. Jedna se o zdokonaleni postupll pfi
vybérovém zjistovani tykajicim se znaku, ktery
se mzdami znaéné korelovan. Jednat se miize
napf. o vydaje jednotlivel a jejich domacnosti,
ale i vybavenost jejich domacnosti, vyuziti
¢asu, nakupni Uumysly a znaky vyjadfujici nazo-
ry a postoje jednotlivel pfi riznych sociologic-
kych vyzkumech, viz [5].

Bézné pouzivany statisticky postup pfi
popisu pozorovanych statistickych souboru

spociva ve vyuziti jejich konvenénich momentu
¢i kumulantd. Rovnéz pfi vybéru vhodného
parametrického rozdéleni pro dany datovy sou-
bor se obvykle odhaduji parametry tohoto para-
metrického rozdéleni s vyuzitim momentové
metody spocivajici ve vytvoreni rovnic, ve kte-
rych se vybérové konvenéni momenty polozi
do rovnosti odpovidajicim momentdm pfislus-
ného teoretického rozdéleni. Nicméné momen-
tovd metoda odhadu parametri neni vzdy
vyhovuijici, a to pfedevS§im v pfipadé malych
vybérQ. Z [6] plyne, ze momentova metoda
odhadu parametr( je ¢asto méné pfesna nez
jiné metody odhadu parametrd, jakou je napf.
metoda maximalni vérohodnosti.

Alternativni pfistup je zalozen na vyuziti dal-
Sich charakteristik, které nazyvame L-momen-
ty, které jsou analogii ke konvenénim momen-
tim, ale jsou zaloZzeny na linearnich kombina-
cich pofadkovych statistik., tj. L-statistik. Pouzi-
ti L-momentl je teoreticky vyhodnéjsi oproti
konvenénim momentdm spodivajici v tom, ze
L-momenty charakterizuji SirSi rozpéti rozdéle-
ni. Pfi odhadovani z vybéru jsou vice robustni
k pfitomnosti odlehlych hodnot v datech. Zku-
Senosti dale ukazuji, ze ve srovnani s konvenc-
nimi momenty jsou L-momenty méné nachyiné
ke zkresleni odhadu a v kone¢nych vybérech
se pfiblizuji vice asymptotickému normalnimu
rozdéleni. Odhady parametrl ziskané s vyuzi-
tim L-moment( jsou pfedevSim v pfipadé
malych vybérd Casto dokonce presnéjsi nez
odhady parametr(i pofizené metodou maximal-
ni vérohodnosti, viz [2].

Tento text se zabyva vyuzitim L-momentud
v pfipadé vétsich datovych souborll a porovna-
nim presnosti metody L-momentl s presnosti
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dalsich metod (momentova a kvantilova meto-
da) odhadu parametrll pravdépodobnostnich
parametrickych rozdéleni v pfipadé vétSich
datovych souborll. Na zakladé téchto analyz
vyuzivajicich tfiparametrické logaritmicko-nor-
malni rozdéleni byly vytvofeny predpovédi
mzdovych rozdéleni na obdobi let finanéni
krize, ktera nastoupila na podzim roku 2008,
ale za predpokladu zachovani dosavadniho
vyvoje. Jedna se o mzdova rozdéleni podle jed-
notlivych odvétvi. Data pro tento vyzkum
pochazeji od Ceského statistického Gfadu
a jedna se o ,Podily zaméstnancu v pasmech
hrubych mésiénich mezd podle odvétvi“ za
obdobi let 2002 az 2008 v Ceské republice
a Udaje o rozsazich vybér(i po¢td zaméstnancu
jednotlivych odvétvi v Ceské republice v daném
obdobi. Vychozi data predstavovala 84 soubo-
ri mzdovych rozdéleni ve formé intervalového
rozdéleni Cetnosti s krajnimi otevienymi intervaly.
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Symbol ,L“ v nazvu ,,L-momenty*“ je pro zd{-
raznéni, ze rty L-moment A je linearni funkci
oCekavanych poradkovych statistik. Pfirozeny
odhad L-momentu 4, zaloZeny na pozorovaném

r! ¢

: i—1 r—j
EX= o= A sIF@T - Feof 4R,

Economics

Zkoumanou promeénnou je hruba mésiéni mzda
v K¢. Data byla zpracovavana s vyuzitim pro-
gramu Microsoft Excel a statistickych programi
SAS a Statgraphics.

1. Metodologie

Cilem daného pfispévku neni konstrukce
novych metod, nybrz zpracovani dat z oblasti
mzdovych rozdéleni s vyuzitim jiz znamych
metod popsanych napt. v [8] &i v [7], [9] a [10],
viz kapitoly 1.1 az 1.3.

1.1 L-moment . L
pravdepodobnostnich rozdéleni
Budeme prfedpokladat, Zze X je redlna nahodna
veli¢ina s distribuéni funkci F(x) a kvantilovou
funkci x(F) a X,.,< X,.,< ... < X .., jsou pofad-
kové statistiky ndhodného vybéru rozsahu
n pofizeného z rozdéleni veli¢iny X. Potom r-ty
L-moment ndhodné veli€iny X je definovan

]EXr—k:r’ r=1,2,3,.... (1)

vybéru dat je navic linearni kombinace uspofa-
danych datovych hodnot, tj. tzv. L-statistika.
Stredni hodnota pofadkové statistiky ma tvar

Dosadime-li vztah (2) do rovnice (1), ziskdme po Upravé

1
)W:J'x(F)p’r“_l(F)dF, r=1,2,3,.., @)
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k=0
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Vyraz P} (F) pfedstavuje rty posunuty
Legendriiv polynom majici vztah k obvyklym
Legendovym polynom0m. Posunuté Legendrovy

polynomy jsou ortogonalni na intervalu (0; 1)
s konstantni vahovou funkci. Prvni étyfi L-mo-
menty maji tvar

1

k1=EX1;1=fx(F)dF, ©)
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Podrobnéji se L-momentim vénuje napf.
[8] nebo [10]. Definovany jsou tzv. koeficienty
L-momentd, pro které plati

=2 r=3,4,5,.. (0
%)
L-momenty A;, A5, 45, ..., 4, a koeficienty

L-momentl 7;, 7,, 75, ..., T, Ize pouZit jako cha-
rakteristiky rozdéleni. L-momenty jsou v urci-
tém sméru podobné konvenénim centralnim
momentim a koeficienty L-momentl jsou ana-
logii k momentovym pomérim, viz [12] a [15].
Zejména L-momenty 4, a 4, a koeficienty
L-momentl 7; a 7, jsou povazovany za
charakteristiky po fadé polohy, variability, Sik-
mosti a Spicatosti.

S vyuzitim vztaha (6) az (8) a vztahu (10)
ziskavame prvni tfi L-momenty tfiparametrické-
ho logaritmicko-normalniho rozdéleni LN(u, o2,
&), které je popsano napt. v [4] nebo [6]. Pro
tyto L-momenty plati

2
x1=é+exp[u+%} (11)

2
) =€xp [u + %j‘erf(gj, (12)

(©)

67 -1/2 cfz )
3= erf[ j exp (—x2)dux,
w(z) o

(13)

kde erf(2) je tzv. chybova funkce tvaru

erf(z)=%-?e—f2dt. (14)

T o

1.2 Vybérové L-momenty

Budeme pfedpokladat, ze x;, X, ..., X, je
nahodny vybér a x;., < X,., < ... < X, je uspo-
fadany vybér. Potom r-ty vybérovy L-moment je
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Vybérové L-momenty mohou byt vyuzity
obdobné jako konvenéni vybérové momenty,
nebot charakterizuji zakladni vlastnosti vybéro-
vého rozdéleni, tj. polohu, variabilitu, Sikmost
i SpiCatost, a odhaduji odpovidajici vlastnosti
pravdépodobnostniho rozdéleni ze kterého
vybér pochédzi. Mohou byt tedy pouzity k odha-
du parametri tohoto vychoziho rozdéleni.
V téchto pfipadech jsou L-momenty casto
upfednostiiovany pred konvenénimi momenty,
nebot jakozto linearni funkce dat jsou méné cit-
livé na vybérovou variabilitu i velikost chyb
v pfipadé extrémnich hodnot v datech nez kon-
venéni momenty, a proto se podita s tim, ze
poskytuji pfesnéjsi a robustnéjsi odhady cha-
rakteristik nebo parametri zakladniho pravdé-
podobnostniho rozdéleni.

i>j>k>1

1.3 Odhad parametrii

Oznacime-li distribuéni funkci normovaného
normalniho rozdéleni @, potom @-1 predstavu-
je kvantilovou funkci normovaného normalniho
rozdéleni. Pro distribuéni funkci tfiparametric-
kého logaritmicko-normalniho rozdéleni rozdé-
leni LN(u, o2, &) plati

Fe q)[ln(x —-&) - u} (20)

(o)

Koeficienty L-momentl (10) se obvykle
odhaduji pomoci
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(16)

Xj:n) D) (17)

+xk n)

+3xkn xl:n). (19)

n=lror=3as gy

Odhady parametr( tfiparametrického loga-
ritmicko-normalniho rozdéleni nyni pofidime

jako
_ 8 (Lt
N i ( 2 )

6~ 0,999 281z — 0,006 11823 + 0,000 1272°,

(22)

(23)
) Lo | &
- s (24)
erf(g] 2
.
E=l—cxp H+7], (25)

vice napf. v [2].

1.4 Vhodnost zkonstruovaného
modelu

Pfi posuzovani vhodnosti zkonstruovaného
modelu je tfeba vyuzit nékterého z kritérii, jakym
muze byt napf. souCet absolutnich odchylek
pozorovanych a teoretickych ¢etnosti za vSech-
ny intervaly S, pfipadné zndmé kritérium 2, viz
[6]. Otazka vhodnosti dané kfivky jako modelu
mzdovych rozdéleni pfi takto velkych rozsazich
vybérl, s jakymi se v pfipadé mzdovych rozdéleni
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setkavame, je vysvétlena v [6]. Urcitou pred-
stavu z hlediska presnosti dané metody odha-
du parametrd muze vnést graf predstavujic
vyvoj vybérového medianu ve sledovaném
obdobi a medianu teoretického rozdéleni pfi
pouziti dané metody odhadu parametr(, viz
Obr. 11, kde si mGzeme napf. vS§imnout, ze pri-
béh medianu teoretického tfiparametrického
logaritmicko-normalni rozdéleni, jehoz para-
metry byly odhadnuty kvantilovou metodou
odhadu parametrd, splyva s prabéhem vybéro-
vého medianu v daném obdobi.

2. Vystupy

V Tabulkach 1-2 jsou uvedeny prvni tfi vybérové
L-momenty pro jednotlivd mzdové rozdéleni let
2002—-2008 za odvétvi ,Zemédélstvi a rybolov*
a za odvétvi ,Primysl“, odhadnuté hodnoty para-
metr( tfiparametrického logaritmicko-normalniho

rozdéleni metodou L-momentd ke kazdému
z téchto rozdéleni. Odhadnuta hodnota para-
metru £ je v fadé pfipadt zaporna. Zpocatku
svého pribéhu se tedy logaritmicko-normalni
kfivka dostava do zapornych hodnot. Protoze
vSak zpocCatku svého pribéhu ma tato kfivka
velice tésny kontakt s vodorovnou osou, nemu-
si byt zadporné hodnoty parametru & na Ukor
dobré shody modelu se skute¢nosti. V tako-
vémto pfipadé nelze ale parametru & pfisuzovat
zadnou interpretaci. V Tabulkach 1-2 dale
nalezneme predikce hodnot prvnich tfi vybéro-
vych L-momentl na roky 2009 a 2010 ziskané
na zakladé predpokladu zachovani dosavadni-
ho vyvoje mzdovych rozdéleni a na zakladé
téchto predikci odhadnuté hodnoty parametr(i
tfiparametrického logaritmicko-normalniho roz-
déleni pro roky 2009 a 2010 podle odvétvi.

-normalniho rozdéleni metodou L-momentl za odvétvi ,,Zemédélstvi a rybolov*

Vybérové L-momenty a odhadnuté parametry tfiparametrického logaritmicko-

Vybérové L-momenty Odhadnuté parametry
Rok
I, 1, I, I 82 g

2002 13 793,44 2 802,19 835,70 8,820 749 0,388 624 5 567,394 9
2003 14 318,48 2 949,76 908,52 8,826 973 0,415 751 5028,041 2
2004 15 246,70 3 147,21 1 006,26 8,838 238 0,449 734 6 615,790 7
2005 15 921,75 3 250,71 1.042,09 8,866 779 0,452 233 7 029,863 3
2006 17 372,84 3 498,06 117387 8,872 590 0,498 093 8 221,676 3
2007 19 321,90 4 096,13 1 409,25 8,992 663 0,525 123 8 862,828 9
2008 20 460,99 4 311,81 1 226,74 9,316 088 0,352 241 7 204,946 5
2009 22 614,00 4 837,10 1 420,66 9,387 782 0,376 389 8 199,698 0
2010 24 803,90 5 375,18 1 504,31 9,558 609 0,340 382 8 009,509 2

Zdroj: vlastni vypocty

Vybérové L-momenty a odhadnuté parametry tfiparametrického logaritmicko-

-normalniho rozdéleni metodou L-momentt za odvétvi ,,PramysI*

Vybérové L-momenty Odhadnuté parametry

Rok >

Iy I, Iy Q 62
2002 17 170,55 4 068,31 1 181,06 9,230 592 0,367 373 4 908,336 2
2003 18 272,83 4 267,22 1 151,73 9,375 726 0,315 710 4 456,839 5
2004 19 186,39 4 608,13 1 435,52 9,256 943 0,425 785 6 223,637 8
2005 20 041,87 4 798,90 1 470,66 9,320 713 0,411 403 6 324,553 4
2006 21 126,08 4 998,89 1 551,02 9,344 033 0,422 220 7 008,961 8
2007 22 937,41 5 775,70 2 133,64 9,224 189 0,611 250 9 173,375 6
2008 24 635,76 6 190,73 2 351,80 9,247 609 0,649 126 | 10 276,173 6
2009 26 423,10 6 823,06 2812,72 9,203 193 0,775 110 | 11 794,293 8
2010 28 474,70 7 523,44 3314,78 9,176 112 0,897 438 | 13 338,704 5

Zdroj: vlastni vypocty
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Predpovédi prvnich tfi vybérovych L-mo-
mentd pfijmovych rozdéleni byly konstruovany
na zakladé trendové analyzy, ktera je podrob-
néji rozebrana napt. v [1]. Na zakladé interpo-
laénich kritérii, pfedevsim potom MSE (stfedni
kvadratickd chyba odhadu) a MAPE (stfedni
absolutni procentni chyba odhadu) byla vybra-
na nejvhodnéjsi trendova funkce. V naprosté
vétsiné pfipadl byla takto zvolena kvadraticka
trendova funkce, pfipadné linearni trendova
funkce, vyjimeéné trendova funkce exponenci-
alni, viz také [13] a [14]. Jistou pfedstavu o pru-
béhu takto zkonstruovanych trendovych funkci
prvnich tfi vybérovych L-momentd pro odveétvi
~Zemédélstvi a rybolov“ a pro odvétvi ,Pramysl*
poskytuji Obrazky 1-6 (v&etné predpovédi na
nasledujici dva roky). Z téchto obrazka je
kromé& toho mozné ziskat uritou predstavu
o tom, jak pfesné danda trendova funkce pfi-
sluSnou ¢asovou fadu vybérovych L-momentu
vystihuje. Parametry trendové funkce byly
odhadnuty metodou nejmensich c¢tvercll, viz
opét Obrazky 1-6 pro odvétvi ,Zemédélstvi
a rybolov* a pro odvétvi ,Primysl“. Na zékladé
takto zkonstruovanych trendovych funkci byly
vytvofeny predikce prvnich tfi vybérovych
L-momentl na nasledujici dva roky dopredu, {j.
pro roky 2009 a 2010. S vyuzitim vztah( (22) az
(25) byly odhadnuty parametry mzdovych roz-
déleni pro dalsi dva roky 2009 a 2010.

Jistou predstavu o odhadnutych hustotach
pravdépodobnosti modelovanych mzdovych
rozdéleni a jejich predpovedi poskytuji Obrazky
7-10 pro odvétvi ,Finanéni zprostiedkovatel-
stvi“ — tj. odvétvi s nejvyssi drovni mezd, pro
odvétvi ,Stavebnictvi“ — tj. odvétvi se stfedni
Urovni mezd a dale pro dvé v posledni dobé
z hlediska mezd hodné diskutovana odvétvi,
a to odvétvi ,Vzdélavani“ a ,Zdravotnictvi“.
Z téchto obrazkl je rovnéz patrny vyvoj mzdo-
vych rozdeéleni sledovaného obdobi poslednich
let i vyvoj charakteristik polohy a diferenciace
mzdovych rozdéleni. Je zde patrny rdst Urovné
mzdovych rozdéleni v letech 2002—2008 dopro-
vazeny rastem diferenciace mzdovych rozdéle-
ni, sili zde skupiny s vyrazné vysokymi mzdami.
S tim souvisi rostouci Sikmost mzdovych rozdé-
leni (rozdéleni se protahuji stale vice doprava).
Klesa Spi¢atost téchto rozdéleni.

Economics

Na zakladé takto vytvofenych modell
mzdovych rozdéleni pro roky 2009 a 2010 byly
zkonstruovany predpovédi mzdovych rozdéleni
pro roky 2009 a 2010 podle odvétvi v Tabul-
kach 3 a 4 (pomoci distribu¢ni funkce tfipara-
metrického logaritmicko-normalniho rozdéleni).
Je tfeba si vSak uvédomit, Ze tyto pfedpovédi
mzdovych rozdéleni byly konstruovany za pred-
pokladu zachovani stavajiciho vyvoje mzdovych
rozdéleni. Je otazka, do jaké miry zasdhnou do
vyvoje mzdovych rozdéleni disledky finanéni
krize majici svlj polatek pravé na podzim
posledniho roku zkoumaného obdobi, tj. roku
2008. Mize se paradoxné napfiklad stat, Ze
dojde k rychlej§imu narlstani arovné mezd, ale
zplsobenému tim, Ze v obdobi finanéni krize se
do skupiny nezameéstnanych dostavali z velké
Casti predevsim pracovnici s velmi nizkymi
mzdami. ,Podily zaméstnancl v pasmech hru-
bych mésiénich mezd“ v Ceské republice,
mimo jiné i podle odvétvi, budou zvefejnény na
oficidlnich strankach Ceského statistického
Ufadu pfiblizné na pfelomu listopadu a prosin-
ce roku 2010. Porovnanim téchto vysledku
s predikcemi mzdovych rozdéleni Ize do urcité
miry ziskat pfedstavu o vlivu finanéni krize na
vyvoj rozdéleni mezd.

Pfesnost pouzitych metod odhadu para-
metrd byla ovéfena pomoci kritéria y2. Hodnoty
tohoto testového kritéria vedou ve vSech pfipa-
dech mzdovych rozdéleni k zamitnuti testované
hypotézy o predpoklddaném logaritmicko-nor-
malnim rozdéleni, jak je v pfipadé mzdovych
a pfijmovych rozdéleni obvyklé. PFi vypoctu
souctu absolutnich odchylek S a testového kri-
téria y2 bylo patrné, ze nepfesnosti vznikaji
pfedevSim na obou koncich rozdéleni (,tézké
konce®), pokud bychom neuvazovali krajni
(oteviené) intervaly, potom by metoda
L-momentd (ale i kvantilovd a momentova
metoda) pfinesla podstatné presnéjsi vysledky.
Presnost metody L-momentl byla zde porov-
navéana s momentovou metodou odhadu para-
metrl a s kvantilovou metodou. Celkové Ize
z téchto vysledkl konstatovat, ze v pfipadé
takto velkych rozsaht vybér(, s jakymi se v pfi-
padé mzdovych rozdéleni setkdvame, pfinesla
metoda L-momentl srovnatelné pfesné vysled-
ky jako momentova a kvantilova metoda.
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Trendova funkce 1. vybérového
L-momentu — ,,Zemédélstvi
a rybolov*

Trendova funkce 1. vybérového
L-momentu — ,,Pramysl*

Time Sequence Plot for 11
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2
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Time Sequence Plot for 11
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Trend = 13432,4 + 221,365 t + 115,792 t"2
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Jednim z nejpouzivanéjSich rozdéleni vyuziva-
nych pfi modelovéani rozdéleni mezd a pfijmu je
logaritmicko-normalni rozdéleni, a to pfedevsim
rozdéleni tfiparametrické. K odhadu parametr(i
tohoto rozdéleni je mozné vyuzit rliznych
metod, napf. momentovou metodu, kvantilovou
metodu, Kemsleyovu ¢i Cohenovu metodu
odhadu parametrll. Jednou z moznosti, jak
odhadnout parametry tohoto rozdéleni, je vyu-
ziti metody L-momentl. Metoda L-momentu
vétSinou poskytuje v pfipadé malych rozsaht
vybérl vyrazné presnéjsi vysledky, nez jiné
metody odhadu parametrd, a to véetné metody
maximalni vérohodnosti, viz [8]. Ukazalo se
vSak, Ze v pfipadé tak velkych rozsaha vybéra,
s jakymi pracujeme v pfipadé mzdovych rozdé-
leni, poskytuje metoda L-momentl srovnatelné
pfesné vysledky jako momentové €i kvantilova
metoda odhadu parametra.

PFi feSeni otdzky, kterd metoda odhadu
parametrd tfiparametrického logaritmicko-nor-
malniho rozdéleni je nejvhodné;jsi, byla patrna
znacna zavislost hodnoty testového kritéria y2
na velikosti rozsahu vybéru. Jak je u takto vel-
kych rozsahl vybéra obvyklé, vSechny testy
vedly k zamitnuti nulové hypotézy o pfedpokla-
daném rozdéleni, viz vySe.

Pfedpovédi mzdovych rozdéleni pro jednotliva
odvétvi na roky 2009 a 1010 jsou konstruovany za
pfedpokladu zachovani dosavadniho vyvoje mzdo-
vych rozdéleni. Otazkou zlstava, do jaké miry se
projevi vliv finanéni krize na vyvoj mzdovych roz-
déleni co do jejich urovné i diferenciace. V ramci
finanéni krize dochazelo napf. k znaénému pro-
pousténi pfedevSim zaméstnancu s velmi nizkymi
mzdami. Tato skute¢nost se muZe dokonce projevit
napr. zvySovanim urovné mzdové hladiny a zcela
urdité ovlivni rovnéz vyvoj diferenciace mezd.

Podporovano grantem IGA 24/2010 Fakulty
informatiky a statistiky Vysoké Skoly ekonomic-
ké v Praze ,Analyza vyvoje pfijmovych rozdéle-
ni v Ceské republice od roku 1990 do obdobi
financéni krize a porovnani tohoto vyvoje s vyvo-
jem rozdéleni prijmu v obdobi finanéni krize —
podle sociologickych skupin, pohlavi, véku,
vzdélani, oboru profese a kraji“
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MODELING OF WAGE DISTRIBUTION IN RECENT YEARS IN THE CZECH
REPUBLIC USING L-MOMENTS AND THE PREDICTION OF WAGE
DISTRIBUTION BY INDUSTRY

Diana Bilkova

L-moments are based on the linear combinations of order statistics. The question of L-moments
presents a general theory covering the summarization and description of sample data sets, the
summarization and description of theoretical distributions, but also the estimation of parameters of
probability distributions and hypothesis testing for parameters of probability distributions.
L-moments can be defined for any random variable in the case that its mean exists. Within the
scope of modelling of wage distributions we currently use the method of conventional moments,
the quantile method or the maximum likelihood method. The theory of L-moments parallels the
other theories and the main advantage of the method of L-moments over these methods is that
L-moments suffer less from impact of sampling variability. L-moments are more robust and they
provide more secure results in the case of small samples.

The three-parametric lognormal distribution is one from the most frequent used distributions
within the frame of modelling wage and income distribution. In the case of wage distributions we
usually work with very large data sets and in such cases the method of L-moments provides say
about alike accurate results as for example the method of moment or quantile method. The
question of fitness of concrete parametric distribution for model of wage distribution tends to
rejection of tested hypothesis about supposed form distribution practically always in the cases of
such large samples. In this connection we can see close relationship between sample size and the
value of criterion 2, too. The forecasts of wage distributions were constructed based on the
observance of previous development. Within the frame of the financilal crisis were set free the
employees with very low wages above all. The effect of this truth to forecasts of wage distribution
will be exactly known in the autumn of this year.

Key Words: L-moments, linear combination of order statistics, wage distributions, lognormal
distribution.
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